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1. Ç‚Â‰ÂÌËÂ

 

ê‡ÒÔÓÒÚ‡ÌÂÌÌ˚Ï Ó·˙ÂÍÚÓÏ ˝ÍÒÔÂËÏÂÌÚ‡Î¸-
Ì˚ı ËÒÒÎÂ‰Ó‚‡ÌËÈ ‰ËÌ‡ÏËÍË ‰ÓÏÂÌÌ˚ı „‡ÌËˆ (ÑÉ)
ÒÎÛÊ‡Ú ÔÂÔÂÌ‰ËÍÛÎflÌÓ Ì‡Ï‡„ÌË˜ÂÌÌ˚Â ÔÎÂÌÍË
Ó‰ÌÓÓÒÌ˚ı ÙÂÓÏ‡„ÌÂÚËÍÓ‚ (˜‡ÒÚÓ – ÔÎÂÌÍË Â‰-
ÍÓÁÂÏÂÎ¸Ì˚ı ÙÂËÚÓ‚-„‡Ì‡ÚÓ‚). í‡ÍËÂ ÔÎÂÌÍË
ı‡‡ÍÚÂËÁÛ˛ÚÒfl ÌÂ‡‚ÂÌÒÚ‚ÓÏ 
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M

 

 – Ì‡Ï‡„ÌË˜ÂÌÌÓÒÚ¸; 
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 – ̋ Ù-
ÙÂÍÚË‚ÌÓÂ ÔÓÎÂ Ó‰ÌÓÓÒÌÓÈ ‡ÌËÁÓÚÓÔËË, ÍÓÚÓÓÂ
ÔÂÔÂÌ‰ËÍÛÎflÌÓ ÔÓ‚ÂıÌÓÒÚflÏ ÔÎÂÌÍË. ëÚÛÍÚÛ‡
180-„‡‰ÛÒÌ˚ı ÑÉ ‚ ÌËı, Á‡ Ò˜ÂÚ ‰ÂÈÒÚ‚Ëfl ‡ÁÏ‡„ÌË-
˜Ë‚‡˛˘Ëı ÔÓÎÂÈ Ì‡ ÒÔËÌ˚ ‚ÌÛÚË ÑÉ, ÒÚ‡ÌÓ‚ËÚÒfl
ÌÂÓ‰ÌÓÓ‰ÌÓÈ ÔÓ ÚÓÎ˘ËÌÂ ÔÎÂÌÍË (‰‚ÛÏÂÌÓÈ) Ë
ÌÓÒËÚ Ì‡Á‚‡ÌËÂ “ÒÍÛ˜ÂÌÌÓÈ”. ÑËÌ‡ÏËÍ‡ ÒÍÛ˜ÂÌ-
Ì˚ı ÑÉ (ëÑÉ) ‡‰ËÍ‡Î¸ÌÓ ÓÚÎË˜‡ÂÚÒfl ÓÚ ‰ËÌ‡ÏË-
ÍË Ó‰ÌÓÏÂÌ˚ı ÑÉ (ÅÎÓı‡ ËÎË çÂÂÎfl) [1].

èÂÂıÓ‰fl Í ‰ÂÈÙÛ ÑÉ – ÂÂ ÒÂ‰ÌÂÏÛ ÔÓÒÚÛÔ‡-
ÚÂÎ¸ÌÓÏÛ ÔÂÂÏÂ˘ÂÌË˛ ‚ ÓÒˆËÎÎËÛ˛˘Ëı Ï‡„-
ÌËÚÌ˚ı ÔÓÎflı, – ÓÚÏÂÚËÏ, ˜ÚÓ ÔÂ‚˚Â ÚÂÓÂÚË˜Â-
ÒÍËÂ ‡·ÓÚ˚ ‚ ˝ÚÓÏ Ì‡Ô‡‚ÎÂÌËË [2–4] (ÒÏ. Ú‡ÍÊÂ
Ó·ÁÓ ‚ [1]) Ó„‡ÌË˜Ë‚‡ÎËÒ¸ ÔË ‚˚˜ËÒÎÂÌËË ÒÍÓ-
ÓÒÚË ÑÉ ÎË¯¸ Í‚‡‰‡ÚË˜Ì˚Ï ÔË·ÎËÊÂÌËÂÏ ÔÓ
Ï‡Î˚Ï ‡ÏÔÎËÚÛ‰‡Ï ‚ÌÂ¯ÌËı ÔÓÎÂÈ. åÂı‡ÌËÁÏ
‰ÂÈÙ‡ ‚ ˝ÚÓÏ ÔË·ÎËÊÂÌËË ÒÓÒÚÓËÚ ‚ ÚÓÏ, ˜ÚÓ ‚
ÛÒÎÓ‚Ëflı ÔËÌÛ‰ËÚÂÎ¸ÌÓÈ ÔÂˆÂÒÒËË ÔÓ‰ ‰ÂÈÒÚ‚Ë-
ÂÏ ÓÒˆËÎÎËÛ˛˘Ëı Ï‡„ÌËÚÌ˚ı ÔÓÎÂÈ ÒÔËÌ˚ ‚
„ÎÛ·ËÌ‡ı ÒÓÒÂ‰ÒÚ‚Û˛˘Ëı Ò 180-„‡‰ÛÒÌÓÈ ÑÉ ‰Ó-
ÏÂÌÓ‚ Ó·Î‡‰‡˛Ú ‡ÁÎË˜ÌÓÈ ÁÂÂÏ‡ÌÓ‚ÓÈ ˝ÌÂ„ËÂÈ,
˜ÚÓ Ë Ó·ÛÒÎÓ‚ÎË‚‡ÂÚ ÌÂËÒ˜ÂÁ‡˛˘ÂÂ ÔË ÛÒÂ‰ÌÂ-
ÌËË ÔÓ ‚ÂÏÂÌË ‚ÌÛÚÂÌÌÂÂ ‰‡‚ÎÂÌËÂ Ì‡ ÔÎÓÒ-
ÍÓÒÚ¸ ÑÉ Ë ÂÂ ÔÓÒÚÛÔ‡ÚÂÎ¸ÌÓÂ ÔÂÂÏÂ˘ÂÌËÂ [2, 1].
í‡ÍËÏ Ó·‡ÁÓÏ, ÒÚÛÍÚÛ‡ ÑÉ ‚ ÛÍ‡Á‡ÌÌÓÏ ÔË-
·ÎËÊÂÌËË ÌÂ ‚ÌÓÒËÚ ‚ÍÎ‡‰‡ ‚ ÒÍÓÓÒÚ¸ ‰ÂÈÙ‡
ÑÉ, ÔÓ Í‡ÈÌÂÈ ÏÂÂ, ‚ ‚Â‰Û˘ÂÏ ÔË·ÎËÊÂÌËË.
(ç‡ÔËÏÂ, ‚ [2] ËÒÔÓÎ¸ÁÛ˛ÚÒfl ÚÓÎ¸ÍÓ Ï‡Î˚Â
ÍÓÏÔÓÌÂÌÚ˚ Ì‡‚Â‰ÂÌÌ˚ı Ì‡Ï‡„ÌË˜ÂÌÌÓÒÚÂÈ, ÎË-

ÌÂÈÌÓ Á‡‚ËÒfl˘ËÂ ÓÚ ‚ÓÁ·ÛÊ‰‡˛˘Â„Ó ÔÓÎfl ˜ÂÂÁ
ÚÂÌÁÓ ‚ÓÒÔËËÏ˜Ë‚ÓÒÚË Ó‰ÌÓÓ‰ÌÓ Ì‡Ï‡„ÌË˜ÂÌ-
Ì˚ı ‰ÓÏÂÌÓ‚, Ë ÒÓ‚Â¯ÂÌÌÓ ÌÂ Û˜ËÚ˚‚‡˛ÚÒfl ÒÔË-
Ì˚ ‚ÌÛÚË ÑÉ.)

ëÛ„Û·Ó ÌÂÎËÌÂÈÌ‡fl ÚÂÓËfl ‰ÂÈÙ‡ ‰Îfl ÔÓ-
ÒÚ‡ÌÒÚ‚ÂÌÌÓ Ó‰ÌÓÏÂÌ˚ı ÑÉ ·˚Î‡ ÔÓÒÚÓÂÌ‡ ‚
[5, 6] Á‡ Ò˜ÂÚ Ó„‡ÌË˜ÂÌËfl ÍÎ‡ÒÒ‡ ÙÂÓÏ‡„ÌÂÚË-
ÍÓ‚ Ï‡ÚÂË‡Î‡ÏË Ò 
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 > 1. ÑÎfl ‡ÒÒÏ‡ÚË‚‡ÂÏÓ„Ó
‰‡ÎÂÂ ÒÎÛ˜‡fl, ˆËÍÛÎflÌÓ ÔÓÎflËÁÓ‚‡ÌÌÓ„Ó ‚ ·‡-
ÁËÒÌÓÈ ÔÎÓÒÍÓÒÚË Ó‰ÌÓÓÒÌÓ„Ó ÙÂÓÏ‡„ÌÂÚËÍ‡
ÒËÎ¸ÌÓ„Ó Ï‡„ÌËÚÌÓ„Ó ÔÓÎfl 
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, ÎÂÊ‡˘Ëı ÌËÊÂ ˜‡ÒÚÓÚ˚ îåê, ‚ [5] ·˚Î
Ó·Ì‡ÛÊÂÌ ÏÂı‡ÌËÁÏ ‰ÂÈÙ‡ ÑÉ, ÓÚÎË˜‡˛˘ËÈÒfl
ÓÚ [2–4]. ÑÂÈÙ ‚ÓÁÌËÍ‡ÂÚ Á‡ Ò˜ÂÚ Û‚ÎÂ˜ÂÌËfl ÒÔË-
ÌÓ‚, ÎÓÍ‡ÎËÁÓ‚‡ÌÌ˚ı ‚ÌÛÚË ÑÉ, ‚ÒÎÂ‰ Á‡ ‚‡˘‡-
˛˘ËÏÒfl Ï‡„ÌËÚÌ˚Ï ÔÓÎÂÏ, ÔË˜ÂÏ ‚ÍÎ‡‰ ÒÔËÌÓ‚
‚ ‰ÓÏÂÌ‡ı ÌÂ Û˜ËÚ˚‚‡ÂÚÒfl, Ú‡Í Í‡Í ÓÌ ~1/

 

Q

 

. èÓ-
ÌflÚÌÓ, ̃ ÚÓ ‚ ‡ÏÍ‡ı ‰‡ÌÌÓ„Ó ÏÂı‡ÌËÁÏ‡ Û˜ÂÚ ‚ÌÛÚ-
ÂÌÌÂÈ ÒÚÛÍÚÛ˚ ÑÉ, ‚ ÔÂÔÂÌ‰ËÍÛÎflÌÓ Ì‡Ï‡„-
ÌË˜ÂÌÌ˚ı ÔÎÂÌÍ‡ı – ÒÍÛ˜ÂÌÌÓÒÚË, ÒÚ‡ÌÓ‚ËÚÒfl ÌÂ-
Ó·ıÓ‰ËÏ˚Ï (ËÒÍÎ˛˜ÂÌËÂÏ Á‰ÂÒ¸ ÏÓ„ÛÚ ÒÎÛÊËÚ¸
ÎË¯¸ Ó˜ÂÌ¸ ÚÓÌÍËÂ ÔÎÂÌÍË, ‚ ÍÓÚÓ˚ı ‚ÍÎ‡‰ ÒÍÛ-
˜ÂÌÌÓÒÚË ÔÓ‰‡‚ÎflÂÚÒfl [7–12]).

Ç Ì‡ÒÚÓfl˘ÂÈ ‡·ÓÚÂ ÂÁÛÎ¸Ú‡Ú˚ [5], ÓÚÌÓÒfl˘Ë-
ÂÒfl Í ‰ÂÈÙÛ ·ÎÓıÓ‚ÒÍÓÈ ÑÉ ‚Ó ‚‡˘‡˛˘ÂÏÒfl ‚
·‡ÁËÒÌÓÈ ÔÎÓÒÍÓÒÚË ÙÂÓÏ‡„ÌÂÚËÍ‡ ÒËÎ¸ÌÓÏ
Ï‡„ÌËÚÌÓÏ ÔÓÎÂ, Ó·Ó·˘‡˛ÚÒfl Ì‡ ÒÎÛ˜‡È ëÑÉ. éÒ-
ÌÓ‚ÌÓÂ ‚ÌËÏ‡ÌËÂ Û‰ÂÎflÂÚÒfl ÓÔÂ‰ÂÎÂÌË˛ ˜‡ÒÚÓ-
Ú˚ ‚‡˘‡˛˘Â„ÓÒfl ÔÓÎfl, ÔË ÍÓÚÓÓÈ ÔÓËÒıÓ‰ËÚ
Ò˚‚ ÒÚ‡ˆËÓÌ‡ÌÓ„Ó ÂÊËÏ‡ ‰ÂÈÙ‡. ùÚ‡ ˜‡ÒÚÓÚ‡
ÎËÌÂÈÌÓ Ò‚flÁ‡Ì‡ Ò ÌÂÍÓÚÓÓÈ ÍËÚË˜ÂÒÍÓÈ ÒÍÓÓ-
ÒÚ¸˛ ëÑÉ, ÍÓÚÓÛ˛ ÏÓÊÌÓ ‡ÒÒÏ‡ÚË‚‡Ú¸ Í‡Í
‡Ì‡ÎÓ„ ËÁ‚ÂÒÚÌÓÈ ‰Îfl ‰ËÌ‡ÏËÍË ëÑÉ ‚ ÔÓÒÚÓflÌÌÓÏ
Ï‡„ÌËÚÌÓÏ ÔÓÎÂ ‚ÂÎË˜ËÌ˚–ÒÍÓÓÒÚË, ÔË ÍÓÚÓÓÈ
‚ ëÑÉ ÔÓËÒıÓ‰ËÚ ÌÛÍÎÂ‡ˆËfl ÔÂ‚ÓÈ „ÓËÁÓÌÚ‡Î¸-
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 ëäêìóÖççéâ ÑéåÖççéâ ÉêÄçàñõ (

 

ëÑÉ) ‚ ÒËÎ¸ÌÓÏ Ï‡„ÌËÚÌÓÏ
ÔÓÎÂ, ˆËÍÛÎflÌÓ ÔÓÎflËÁÓ‚‡ÌÌÓÏ ‚ ÔÎÓÒÍÓÒÚË ÔÂÔÂÌ‰ËÍÛÎflÌÓ Ì‡Ï‡„ÌË˜ÂÌÌÓÈ ÔÎÂÌÍË. ëÍÛ˜ÂÌ-
ÌÓÒÚ¸ ÔÓÌËÊ‡ÂÚ ÔÓÓ„ ÂÊËÏ‡ ÒÚ‡ˆËÓÌ‡ÌÓ„Ó ÔÓ‰‚ËÊÂÌËfl ëÑÉ ÔÓ ÒÍÓÓÒÚË Ë ˜‡ÒÚÓÚÂ ‚‡˘‡˛˘Â-
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ïÓ‰ÂÌÍÓ‚

 

ÌÓÈ ·ÎÓıÓ‚ÒÍÓÈ ÎËÌËË (“ÒÍÓÓÒÚË ÌÛÍÎÂ‡ˆËË ÉÅã”)
[1] Ë ÔÓËÒıÓ‰ËÚ ÔÂÂıÓ‰ ‚ ÌÂÒÚ‡ˆËÓÌ‡Ì˚È ÂÊËÏ. 

 

2. ì‡‚ÌÂÌËfl ‰‚ËÊÂÌËfl, ˜ËÒÎÂÌÌ˚Â 
ÂÁÛÎ¸Ú‡Ú˚

 

èÓÏÂÒÚËÏ Ì‡˜‡ÎÓ ÍÓÓ‰ËÌ‡Ú ‚ ÒÂÂ‰ËÌÌÓÈ ÔÎÓÒ-
ÍÓÒÚË ÔÎÂÌÍË (ÚÓÎ˘ËÌ˚ 
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 Ì‡Ô‡‚ËÏ ÔÂ-
ÔÂÌ‰ËÍÛÎflÌÓ ÂÂ ÔÎÓÒÍÓÒÚflÏ. èÎÓÒÍÓÒÚ¸ ëÑÉ ÒÓ‚-
ÏÂÒÚËÏ Ò ÔÎÓÒÍÓÒÚ¸˛ 
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 Ë ·Û‰ÂÏ Ò˜ËÚ‡Ú¸, ˜ÚÓ Ì‡-
Ï‡„ÌË˜ÂÌÌÓÒÚË ‚ ‰ÓÏÂÌ‡ı 
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Q

 

 ‚ÏÂÒÚÓ
Û‡‚ÌÂÌËÈ ã‡Ì‰‡Û–ãËÙ¯Ëˆ‡ ÔËÏÂÌËÏ˚ Û‡‚ÌÂ-
ÌËfl ëÎÓÌ˜Â‚ÒÍÓ„Ó. èÓÎÓÊÂÌËfl ˆÂÌÚ‡ ëÑÉ 
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 Ë ‡ÁËÏÛÚ‡Î¸Ì˚È Û„ÓÎ 
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) ‚ÂÍÚÓ‡ Ì‡-
Ï‡„ÌË˜ÂÌÌÓÒÚË 

 

M

 

(

 

y

 

 – 

 

q

 

(

 

t

 

), 

 

z

 

, 

 

t

 

) ‚ ˆÂÌÚÂ ÑÉ Û‰Ó‚ÎÂ-
Ú‚Ófl˛Ú ÒÎÂ‰Û˛˘ËÏ Û‡‚ÌÂÌËflÏ Ë „‡ÌË˜Ì˚Ï
ÛÒÎÓ‚ËflÏ Ì‡ ÔÓ‚ÂıÌÓÒÚflı ÔÎÂÌÍË

(1.1)

(1.2)

(1.3)

á‰ÂÒ¸ ÚÓ˜ÍË Ë ¯ÚËıË Ì‡‰ Á‡‚ËÒËÏ˚ÏË ÔÂÂÏÂÌ-
Ì˚ÏË Ó·ÓÁÌ‡˜‡˛Ú ÒÓÓÚ‚ÂÚÒÚ‚ÂÌÌÓ ÔÓËÁ‚Ó‰Ì˚Â
ÔÓ ‚ÂÏÂÌË 

 

t

 

 Ë ÍÓÓ‰ËÌ‡ÚÂ 
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; ÁÂÂÏ‡ÌÓ‚ ‚ÍÎ‡‰ ‰‡ÂÚÒfl
ÔÓÎÂÏ 
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 > 0, ‚‡˘‡˛˘ËÏÒfl ‚ ÔÎÓÒÍÓÒÚË ÔÎÂÌÍË Ò
˜‡ÒÚÓÚÓÈ 

 

ω

 

; ÔÂ‚˚Â ˜ÎÂÌ˚ ÒÔ‡‚‡ ‚ (1.1)–(1.2) –
‚ÍÎ‡‰˚ ÌÂÓ‰ÌÓÓ‰ÌÓ„Ó Ó·ÏÂÌÌÓ„Ó ‚Á‡ËÏÓ‰ÂÈÒÚ‚Ëfl;
‚ÚÓÓÈ ˜ÎÂÌ ÒÔ‡‚‡ ‚ (1.2) – Ï‡„ÌËÚÓÒÚ‡ÚË˜ÂÒÍËÂ
‚ÍÎ‡‰˚ (ÔÂ‚˚È ‚ ÒÍÓ·Í‡ı – ÎÓÍ‡Î¸Ì˚È ‚ÍÎ‡‰, ‚ÚÓ-
ÓÈ – ‚ÍÎ‡‰ “Ï‡„ÌËÚÌ˚ı ÔÓÎ˛ÒÓ‚” Ì‡ ÔÓ‚ÂıÌÓÒÚflı
ÔÎÂÌÍË ‚ ‰ÓÏÂÌ‡ı, ÔÓÎÂ ÓÚ ÍÓÚÓ˚ı 
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) = 
ÔË‚Ó‰ËÚ Í ÒÍÛ˜ÂÌÌÓÒÚË ÑÉ); 
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 – Ô‡‡ÏÂÚ Á‡ÚÛı‡-

ÌËfl ÉËÎ¸·ÂÚ‡; 
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, „‰Â 

 

Λ

 

 =  – Ô‡‡ÏÂÚ
¯ËËÌ˚ ·ÎÓıÓ‚ÒÍÓÈ ÎËÌËË (

 

∆

 

 – Ô‡‡ÏÂÚ ¯ËËÌ˚
·ÎÓıÓ‚ÒÍÓÈ ÑÉ). ì‡‚ÌÂÌËfl (1) ·ÂÁ‡ÁÏÂÌ˚: 
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flÂÚÒfl ‚ Â‰ËÌËˆ‡ı 
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 > 0 – Ï‡„ÌËÚÓÏÂ-
ı‡ÌË˜ÂÒÍÓÂ ÓÚÌÓ¯ÂÌËÂ), 
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 Ë 
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. èÓÒÍÓÎ¸ÍÛ
‰ËÌ‡ÏËÍ‡ ëÑÉ ËÁÛ˜‡Î‡Ò¸ ÔÂËÏÛ˘ÂÒÚ‚ÂÌÌÓ ‚ ÔÓÎÂ

 

H

 

z

 

, Ì‡Ô‡‚ÎÂÌÌÓÏ ÔÓ ÓÒË 

 

z

 

, ÚÓ ‰Îfl Ò‡‚ÌËÚÂÎ¸Ì˚ı
ˆÂÎÂÈ ÓÌÓ ‚‚Â‰ÂÌÓ ‚ ÒËÒÚÂÏÛ (1), „‰Â ÔÂ‰ÒÚ‡‚ÎÂÌÓ
‚ Â‰ËÌËˆ‡ı 4

 

π

 

M

 

.
èÂÊ‰Â ̃ ÂÏ ÔÂÂıÓ‰ËÚ¸ Í ËÒÒÎÂ‰Ó‚‡ÌË˛ ÒËÒÚÂ-

Ï˚ (1), Ì‡ÔÓÏÌËÏ ÌÂÍÓÚÓ˚Â ÂÁÛÎ¸Ú‡Ú˚ Ó‰ÌÓ-
ÏÂÌÓ„Ó ‡Ì‡ÎËÁ‡ (‚ (1) ÒÎÂ‰ÛÂÚ ÔÓÎÓÊËÚ¸ 

 

ε

 

 = 0 Ë ÌÂ
Û˜ËÚ˚‚‡Ú¸ ÔÓÎÂ 

 

H

 

y

 

(

 

z

 

)) [5]. Ç‚Â‰ÂÏ Û„ÎÓ‚Û˛ Ù‡ÁÛ
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 = 

 

ψ

 

 – 

 

ω

 

t

 

 ÏÂÊ‰Û ‚ÂÍÚÓ‡ÏË ‚‡˘‡˛˘Â„ÓÒfl ÔÓÎfl
Ë Ì‡Ï‡„ÌË˜ÂÌÌÓÒÚ¸˛ ‚ ˆÂÌÚÂ ëÑÉ Ë ‚ÓÒÔÓÎ¸ÁÛ-
ÂÏÒfl ÛÒÎÓ‚ËÂÏ 

 

H

 

r

 

 > 1, ÔÓÁ‚ÓÎfl˛˘ËÏ ‚ ÔÂ‚ÓÏ ÔË-
·ÎËÊÂÌËË ÌÂ Û˜ËÚ˚‚‡Ú¸ ÒÎ‡„‡ÂÏÓÂ 

 

si

 

n

 

ψ

 

cos

 

ψ

 

. ëË-
ÒÚÂÏ‡ (1) Ó·Ì‡ÛÊË‚‡ÂÚ ‚ ˝ÚËı ÔÂ‰ÔÓÎÓÊÂÌËflı

Mez+−

ψ̇ αq̇ Hz–+ ε2q '';=

q̇ αψ̇– ε2ψ '' +–=

+ ψsin Hz z( )–( ) ψcos Hr ψ ωt–( );sin+

ψ ' z 1 t,=( ) ψ ' z 1 t,–=( ) q ' z 1 t,=( )  == =

=  q ' z 1–= t,( ) 0.=

z( )arth

Q∆

q̇

‰‚‡ ÂÊËÏ‡ ‰‚ËÊÂÌËfl: cÚ‡ˆËÓÌ‡Ì˚È ÂÊËÏ Φ =
= Φ0 = const,  =  = const ÔË ˜‡ÒÚÓÚ‡ı ‚ÌÂ¯ÌÂ„Ó
ÔÓÎfl ω < ωc:

(2)

Ë ÔÂˆÂÒÒËÓÌÌ˚È ÂÊËÏ ÔË ω > ωc, ÍÓ„‰‡ ÒÂ‰Ìflfl
ÒÍÓÓÒÚ¸ ÑÉ (Ú.Â. ÂÂ ‰ÂÈÙ‡), ‰ÓÒÚË„ÌÛ‚ , ÒÔ‡‰‡-

ÂÚ ÏÓÌÓÚÓÌÌÓ Ò ÓÒÚÓÏ ˜‡ÒÚÓÚ˚ Í‡Í < (ω  ∞) >
> ∝1/ω. ÇÎËflÌËÂ ÍÓÎÂ·‡ÌËÈ Ì‡Ï‡„ÌË˜ÂÌÌÓÒÚË,
‚˚Á˚‚‡ÂÏ˚ı ‰ÂÈÒÚ‚ËÂÏ ˜ÎÂÌ‡ sinψcosψ, Ì‡ ÒÚ‡ˆË-
ÓÌ‡Ì˚È ÂÊËÏ (2) ÔË Hr >1, ÒÓ„Î‡ÒÌÓ [5], ÌÂÁÌ‡-
˜ËÚÂÎ¸ÌÓ. éÔÚËÏ‡Î¸Ì˚Ï ‰Îfl ˝ÍÒÔÂËÏÂÌÚ‡Î¸ÌÓ-
„Ó Ì‡·Î˛‰ÂÌËfl ÒÎÛÊËÚ, ÍÓÌÂ˜ÌÓ, ÔÂ‚˚È ËÁ ÂÊË-
ÏÓ‚.

èÂÂıÓ‰fl Í ˜ËÒÎÂÌÌÓÏÛ ËÌÚÂ„ËÓ‚‡ÌË˛ ÒË-
ÒÚÂÏ˚ (1) ‰Îfl ëÑÉ, ÓÚÏÂÚËÏ, ˜ÚÓ ‰ËÌ‡ÏËÍ‡ ëÑÉ
Ú‡ÍÊÂ Ó·Ì‡ÛÊË‚‡ÂÚ ‰‚‡ ÂÊËÏ‡ ‰‚ËÊÂÌËfl, ‡Ì‡-
ÎÓ„Ë˜Ì˚Â ÛÍ‡Á‡ÌÌ˚Ï ‚˚¯Â. çËÊÂ ·Û‰ÂÚ ‡ÒÒÏ‡Ú-
Ë‚‡Ú¸Òfl ÚÓÎ¸ÍÓ ÂÊËÏ, ÍÓ„‰‡ ‰‚ËÊÂÌËÂ ëÑÉ
ÏÓÊÌÓ ÔÂ‰ÒÚ‡‚ËÚ¸ ‚ ‚Ë‰Â

(3)

„‰Â (z, t) Ë δΦ(z, t) – ÌÂÓ‰ÌÓÓ‰Ì˚Â ÓÒˆËÎÎflˆËË
ÒÍÓÓÒÚË Ë Ù‡Á˚ Ò ÌÛÎÂ‚˚Ï ÒÂ‰ÌËÏ ‚·ÎËÁË ÔÓ-
ÒÚÓflÌÌ˚ı ‚ÂÎË˜ËÌ  Ë Φ00. é‰Ì‡ÍÓ ÚÂÔÂ¸ ÒÚ‡-
ˆËÓÌ‡Ì˚È ÂÊËÏ Ó„‡ÌË˜Ë‚‡ÂÚÒfl ˜‡ÒÚÓÚÓÈ ωn,
ÎÂÊ‡˘ÂÈ ÌËÊÂ ωc – ÒÓÓÚ‚ÂÚÒÚ‚Û˛˘ÂÈ ‚ÂÎË˜ËÌ˚ ‚
Ó‰ÌÓÏÂÌÓÏ ÒÎÛ˜‡Â: ω < ωn < ωc (ÒÏ. (2), ÚÓ ÊÂ ÓÚ-
ÌÓÒËÚÒfl Ë Í ÒÍÓÓÒÚË ëÑÉ:  < ). ó‡ÒÚÓÚ‡ ωn

(ËÎË ÒÓÓÚ‚ÂÚÒÚ‚Û˛˘‡fl ÂÈ ÒÍÓÓÒÚ¸ ) ÓÔÂ‰ÂÎfl-
˛Ú ÔÓÓ„ ÌÛÍÎÂ‡ˆËË ‚ ëÑÉ ÔÂ‚ÓÈ „ÓËÁÓÌÚ‡Î¸-
ÌÓÈ ·ÎÓıÓ‚ÒÍÓÈ ÎËÌËË (ÉÅã). Ç Ó·Î‡ÒÚË ·ÓÎ¸¯Ëı
ÚÓÎ˘ËÌ ÔÎÂÌÓÍ (ω < 1) ‚·ÎËÁË Ó‰ÌÓÈ ËÁ ÔÓ‚ÂıÌÓ-
ÒÚÂÈ ÔÎÂÌÍË ‚ ëÑÉ Ó·‡ÁÛÂÚÒfl ıÓÓ¯Ó ÎÓÍ‡ÎËÁÓ-
‚‡ÌÌ‡fl 360-„‡‰ÛÒÌ‡fl ÉÅã; ÔË ε ~ 1 ÔÓÒÚ‡Ì-
ÒÚ‚ÂÌÌÓÂ ‚ÓÁÏÛ˘ÂÌËÂ ÒÚÛÍÚÛ˚ ÔÓ ÍÓÓ‰ËÌ‡ÚÂ z
ÏÂÌÂÂ ‚˚‡ÊÂÌÓ Ë Â„Ó ÂÁÍÓÈ ÎÓÍ‡ÎËÁ‡ˆËË ÌÂ Ì‡-
·Î˛‰‡ÂÚÒfl. á‡ ÔÓÓ„ÓÏ ÌÛÍÎÂ‡ˆËË ÔÓËÒıÓ‰ËÚ ÔÂ-
ÂÏÂ˘ÂÌËÂ 360-„‡‰ÛÒÌÓÈ ÉÅã ÔÓ ‚ÒÂÈ ÚÓÎ˘ËÌÂ
ÔÎÂÌÍË Ë, ‚ Á‡‚ËÒËÏÓÒÚË ÓÚ ‚ÂÎË˜ËÌ˚ Hr, – Ëı ÏÌÓ-
ÊÂÒÚ‚ÂÌÌÓÂ Á‡ÓÊ‰ÂÌËÂ. éÚÏÂÚËÏ, ˜ÚÓ ‚ ÔÓÒÚÓflÌ-
ÌÓÏ ÔÓÎÂ Hz ËÏÂÂÚ ÏÂÒÚÓ ÌÂÒÍÓÎ¸ÍÓ ËÌ‡fl Í‡ÚËÌ‡
[1]: ÔË  ‚·ÎËÁË ÔÓ‚ÂıÌÓÒÚË ÔÎÂÌÍË ‚ÓÁÌËÍ‡ÂÚ
ÉÅã Ï‡ÎÓÈ ÏÓ˘ÌÓÒÚË, ÍÓÚÓ‡fl, ÒÏÂ˘‡flÒ¸ Í ÔÓ-
ÚË‚ÓÔÓÎÓÊÌÓÈ ÔÓ‚ÂıÌÓÒÚË, ÔÓÒÚÂÔÂÌÌÓ ÒÚ‡ÌÓ-
‚ËÚÒfl ~360-„‡‰ÛÒÌÓÈ.

óËÒÎÂÌÌÓÂ ËÌÚÂ„ËÓ‚‡ÌËÂ ÒËÒÚÂÏ˚ (1) ‚ Ì‡-
ÒÚÓfl˘ÂÈ ‡·ÓÚÂ Ó„‡ÌË˜Ë‚‡ÂÚÒfl ÓÔÂ‰ÂÎÂÌËÂÏ
Á‡‚ËÒËÏÓÒÚË ωn(ε) ‚ Ó·Î‡ÒÚË 0.1 < ε < 1 ‰Îfl ÌÂ-
ÒÍÓÎ¸ÍËı ÁÌ‡˜ÂÌËÈ ‚‡˘‡˛˘Â„ÓÒfl ÔÓÎfl, ÎÂÊ‡-
˘Ëı ‚ Ó·Î‡ÒÚË 1 < Hr < 5. ç‡ ËÒ. 1 ÔÂ‰ÒÚ‡‚ÎÂÌÓ
ÌÂÒÍÓÎ¸ÍÓ ‡Ò˜ÂÚÌ˚ı ÍË‚˚ı Á‡‚ËÒËÏÓÒÚÂÈ ωn(ε)
ÔË ‡ÁÎË˜Ì˚ı ‡ÏÔÎËÚÛ‰‡ı ‚‡˘‡˛˘Â„ÓÒfl ÔÓÎfl

q̇ q̇0

q̇0 ω/α, Φ0sin– 1 α2+( )ω/αHr;–= =

ωc αHr/ 1 α2+( ), q̇0 q̇c≤ Hr/ 1 α2+( )= =

q̇c

q̇

q̇ z t,( ) q̇00 δq̇ z t,( ), Φ z t,( )+ Φ00 δΦ z t,( ),+= =

δq̇

q̇00

q̇n q̇c

q̇n

q̇n
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Hr ‰Îfl Ô‡‡ÏÂÚ‡ Á‡ÚÛı‡ÌËfl ÉËÎ¸·ÂÚ‡ α = 0.4.
ä‡Í ÒÎÂ‰ÛÂÚ ËÁ [7], ÒÏ. Ú‡ÍÊÂ [9–12], Ò ÓÒÚÓÏ ε
ÔÓËÒıÓ‰ËÚ ÔÓ‰‡‚ÎÂÌËÂ ÒÍÛ˜ÂÌÌÓÒÚË Ë ÔÂÂıÓ‰ Í
ÔÓÒÚ‡ÌÒÚ‚ÂÌÌÓ Ó‰ÌÓÏÂÌÓÈ ÒÚÛÍÚÛÂ. Ç ÒÓÓÚ-
‚ÂÚÒÚ‚ËË Ò ˝ÚËÏË ÂÁÛÎ¸Ú‡Ú‡ÏË ÔÂ‰ÒÚ‡‚ÎÂÌÌ˚Â
Ì‡ ËÒ. 1 Á‡‚ËÒËÏÓÒÚË ωn(ε) Ò ÓÒÚÓÏ ε ‚ ÒÂ‰ÌÂÏ
‡ÒÚÛÚ Ë ÒÚÂÏflÚÒfl Í Ò‚ÓËÏ Ó‰ÌÓÏÂÌ˚Ï ÔÂ‰Â-
Î‡Ï ωc(H) (ÒÏ. (2)), ÓÚÏÂ˜ÂÌÌ˚Ï Ì‡ ËÒ. 1 „ÓËÁÓÌ-
Ú‡Î¸Ì˚ÏË ÓÚÂÁÍ‡ÏË ÔflÏ˚ı ÒÔ‡‚‡. é‰Ì‡ÍÓ
˝ÚÓÚ ÓÒÚ ÌÂ fl‚ÎflÂÚÒfl ÏÓÌÓÚÓÌÌ˚Ï, ı‡‡ÍÚÂ ÓÚ-
ÍÎÓÌÂÌËÈ ÓÚ ÏÓÌÓÚÓÌÌÓÒÚË Á‡‚ËÒËÚ ÓÚ ‡ÏÔÎËÚÛ‰˚
Hr ‚‡˘‡˛˘Â„ÓÒfl Ï‡„ÌËÚÌÓ„Ó ÔÓÎfl, ÔË˜ÂÏ Ò Ó-
ÒÚÓÏ Hr ÔË ε = const ˜‡ÒÚÓÚ‡ ωn ‚ÓÁ‡ÒÚ‡ÂÚ. ëıÓ‰-
ÌÓÂ ÔÓ‚Â‰ÂÌËÂ ωn(ε) ·˚ÎÓ Ó·Ì‡ÛÊÂÌÓ Ë ÔË ÁÌ‡-
˜ÂÌËflı α = 0.2, 0.6.

3. íÂÓÂÚË˜ÂÒÍ‡fl ËÌÚÂÔÂÚ‡ˆËfl

Ç‚Â‰ÂÏ ‚ Û‡‚ÌÂÌËfl (1) ‡ÌÂÂ ÛÔÓÏËÌ‡‚¯Û˛Òfl
Á‡‚ËÒËÏÛ˛ ÔÂÂÏÂÌÌÛ˛ Φ = ψ – ωt , ÔÂ‰ÔÓÎ‡„‡fl,
˜ÚÓ ‰‚ËÊÂÌËÂ ËÏÂÂÚ ‚Ë‰ (3). ìÒÂ‰ÌÂÌËÂ ÔÓ ‚ÂÏÂ-
ÌË Ë ÚÓÎ˘ËÌÂ ÔÎÂÌÍË (Ó·Î‡ÒÚ¸ –1 < z < 1), ÍÓÚÓÓÂ
ÌËÊÂ Ó·ÓÁÌ‡˜‡ÂÚÒfl Û„ÎÓ‚˚ÏË ÒÍÓ·Í‡ÏË 〈…〉, ÎË-
ÌÂÈÌÓ„Ó Û‡‚ÌÂÌËfl (1.1) ÔÓÍ‡Á˚‚‡ÂÚ, ˜ÚÓ ÒÂ‰Ìflfl
ÒÍÓÓÒÚ¸ ëÑÉ Ò‚flÁ‡Ì‡ Ò ˜‡ÒÚÓÚÓÈ ‚‡˘‡˛˘Â„ÓÒfl
ÔÓÎfl ÒÓÓÚÌÓ¯ÂÌËÂÏ (2)

(4)

ÍÓÚÓÓÂ ÒÔ‡‚Â‰ÎË‚Ó ÔË ω < ωn ÌÂÁ‡‚ËÒËÏÓ ÓÚ ËÒ-
ÔÓÎ¸ÁÛÂÏ˚ı ‚ ‰‡Î¸ÌÂÈ¯ÂÏ ÔË·ÎËÊÂÌËÈ. ëÔ‡-
‚Â‰ÎË‚ÓÒÚ¸ (4) ·˚Î‡ ÔÓ‰Ú‚ÂÊ‰ÂÌ‡ ˜ËÒÎÂÌÌ˚ÏË
‡Ò˜ÂÚ‡ÏË ÔË ‡ÁÎË˜Ì˚ı ÁÌ‡˜ÂÌËflı Ô‡‡ÏÂÚÓ‚,
‚ıÓ‰fl˘Ëı ‚ (1), ‚ ÚÓÏ ˜ËÒÎÂ Ë ÔË ω = ωn. (éÚÏÂ-
ÚËÏ, ˜ÚÓ ‚ ÒÎÛ˜‡Â ÔÓ‰‚ËÊÂÌËfl ëÑÉ ÔÓÎÂÏ Hz ÒÓ-
ÓÚÌÓ¯ÂÌËÂ (4) Á‡ÏÂÌflÂÚÒfl Ì‡  = Hz/α.) Ç Ò‚Ó˛

q̇00 ω/α,–=

q̇00

Ó˜ÂÂ‰¸ ÛÒÂ‰ÌÂÌËÂ (1.2) ÔÓÒÎÂ ËÒÍÎ˛˜ÂÌËfl  Ò
ÔÓÏÓ˘¸˛ (4) ÔË‚Ó‰ËÚ ‚ÏÂÒÚÓ ÒÓÓÚ‚ÂÚÒÚ‚Û˛˘ÂÈ
ÙÓÏÛÎ˚ ‚ (2) Í ‚˚‡ÊÂÌË˛

(5)

„‰Â ‚ Û„ÎÓ‚˚ı ÒÍÓ·Í‡ı ÒÚÓËÚ Ô‡‚‡fl ˜‡ÒÚ¸ (1.2) ‚
ÔË·ÎËÊÂÌËË Hr > 1, ‚˚‡ÊÂÌÌ‡fl ˜ÂÂÁ Φ(z, t), Ò
Û˜ÂÚÓÏ Ó·‡˘ÂÌËfl Ó·ÏÂÌÌÓ„Ó ˜ÎÂÌ‡ ‚ ÌÛÎ¸ ‚ ÒËÎÛ
„‡ÌË˜Ì˚ı ÛÒÎÓ‚ËÈ. Ç ÔËÌˆËÔÂ (5) ÔÓÁ‚ÓÎflÂÚ
ÓÔÂ‰ÂÎËÚ¸ ÔÓ ËÁ‚ÂÒÚÌÓÈ ÙÛÌÍˆËË Φ(z, t) ˜‡ÒÚÓÚÛ
ÌÛÍÎÂ‡ˆËË Í‡Í Ï‡ÍÒËÏ‡Î¸ÌÓÂ ÁÌ‡˜ÂÌËÂ Ô‡‚ÓÈ ̃ ‡-
ÒÚË. Ç ÔÂ‰ÂÎÂ Ó˜ÂÌ¸ ·ÓÎ¸¯Ëı Hr ÙÓÏÛÎ‡ (5) ÒÓ‚-
Ô‡‰‡ÂÚ Ò (2) Ë ÔÓ ÒÏ˚ÒÎÛ ‚˚‚Ó‰‡, Ú‡ÍÓÂ ÊÂ ÒÓ‚Ô‡-
‰ÂÌËÂ ËÏÂÂÚ ÏÂÒÚÓ ‚ ÔÂ‰ÂÎÂ Ó˜ÂÌ¸ ÚÓÌÍËı ÔÎÂÌÓÍ
ε > 1. èÂ‰ÒÚ‡‚ÎÂÌËÂ (5) ÔÓÁ‚ÓÎflÂÚ Ò‰ÂÎ‡Ú¸ Í‡˜Â-
ÒÚ‚ÂÌÌ˚È ‚˚‚Ó‰ Ó ÚÓÏ, ˜ÚÓ ‚ ÒÎÛ˜‡Â Ï‡ÎÓÒÚË ÓÒ-
ˆËÎÎflˆËÓÌÌ˚ı ˜ÎÂÌÓ‚ ‚ (3) Ò ÓÒÚÓÏ Hr ËÎË ε ˜‡-
ÒÚÓÚ‡ ÌÛÍÎÂ‡ˆËË ωn ‚ ÒÂ‰ÌÂÏ ‰ÓÎÊÌ‡ ‚ÓÁ‡ÒÚ‡Ú¸.

àÁ (5) ÒÎÂ‰ÛÂÚ, ˜ÚÓ fl‚Ì‡fl Á‡‚ËÒËÏÓÒÚ¸ ÍË‚˚ı
ωn(ε) ÓÚ Ô‡‡ÏÂÚ‡ Á‡ÚÛı‡ÌËfl ÉËÎ¸·ÂÚ‡ α Ò‚Ó‰ËÚ-
Òfl Í ~α/(1 + α2). ç‡ÔÓÏÌËÏ, ˜ÚÓ Ú‡Í‡fl ÊÂ Á‡‚ËÒË-
ÏÓÒÚ¸ ı‡‡ÍÚÂÌ‡ ‰Îfl Ó‰ÌÓÏÂÌÓ„Ó ÒÎÛ˜‡fl, ÍÓ„‰‡
ωc = Hrα/(1 + α2), ÒÏ. (2). ç‡ ËÒ. 2 ÔÂ‰ÒÚ‡‚ÎÂÌ˚
‚˚˜ËÒÎÂÌÌ˚Â ÔÓ Â¯ÂÌËflÏ (1) ÔË Hr = 2 Á‡‚ËÒË-
ÏÓÒÚË ωn(ε)(1 + α2)/α ‰Îfl ÒÎÛ˜‡Â‚ α = 0.2, 0.4 Ë 0.6,
ÍÓÚÓ˚Â „ÛÔÔËÛ˛ÚÒfl, Í‡Í ÔÓÍ‡Á˚‚‡ÂÚ ËÒÛÌÓÍ,
‚·ÎËÁË ÌÂÍÓÚÓÓÈ ÍË‚ÓÈ, ˜ÚÓ ÔÓ‰Ú‚ÂÊ‰‡˛Ú ‚Â-
‰Û˘Û˛ ÓÎ¸ ÔÂ‚Ó„Ó ÏÌÓÊËÚÂÎfl ‚ (5). é‰Ì‡ÍÓ Ú‡-
ÍÓÂ ÔÓ‚Â‰ÂÌËÂ Ì‡·Î˛‰‡ÂÚÒfl ÚÓÎ¸ÍÓ ‚ Ó·Î‡ÒÚË
ÛÏÂÂÌÌÓ ·ÓÎ¸¯Ëı ÔÓÎÂÈ; Ò ÔÓ‚˚¯ÂÌËÂÏ ÔÓÎfl Hr
Á‡‚ËÒËÏÓÒÚË ωn(ε) ÒÚ‡ÌÓ‚flÚÒfl ÌÂÏÓÌÓÚÓÌÌ˚ÏË
(ÒÏ. ËÒ. 1) Ë ‰‡ÌÌ˚Â ‰Îfl ‡ÁÎË˜Ì˚ı α ÛÊÂ ÌÂ ÔË-
‚Ó‰flÚÒfl Í Ó‰ÌÓÈ ÛÌË‚ÂÒ‡Î¸ÌÓÈ ÍË‚ÓÈ, Í‡Í ‚ ÒÎÛ-
˜‡Â Hr = 2 Ì‡ ËÒ. 2.

èÓÔ˚Ú‡ÂÏÒfl Ó·˙flÒÌËÚ¸ ‚Ë‰ ÍË‚ÓÈ ωn(ε), ËÒıÓ-
‰fl ËÁ Ó‰ÌÓÏÂÌÓÈ ÙÓÏÛÎ˚ (2) ‰Îfl ωc Ë ËÁ‚ÂÒÚÌ˚ı

q̇00

ω α
1 α2+
--------------- Hy z( ) Φ ωt+( )cos Hr Φsin+〈 〉 ,–=

0
0

ωn/(4π × γM)

ε = 2Λ/h
0.2 0.4 0.6 0.8 1.0

α = 0.40.25

0.50
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Hr = 4

Hr = 3

Hr = 2

êËÒ. 1. á‡‚ËÒËÏÓÒÚ¸ ˜‡ÒÚÓÚ˚ ÌÛÍÎÂ‡ˆËË ωn ÔÂ‚ÓÈ
ÉÅã ‚ ÒÚÛÍÚÛÂ ëÑÉ ÓÚ ÓÚÌÓ¯ÂÌËfl ¯ËËÌ˚ ÉÅã Í
ÚÓÎ˘ËÌÂ ÔÎÂÌÍË ‰Îfl ÛÍ‡Á‡ÌÌ˚ı ÁÌ‡˜ÂÌËÈ ‡ÏÔÎËÚÛ‰
Ï‡„ÌËÚÌÓ„Ó ÔÓÎfl Hr, ‚‡˘‡˛˘Â„ÓÒfl ‚ ÔÎÓÒÍÓÒÚË
ÔÎÂÌÍË, Ë Ô‡‡ÏÂÚ‡ Á‡ÚÛı‡ÌËfl ÉËÎ¸·ÂÚ‡ α.

0.4

0

ωn(1 + α2)/(α 4π γM)

ε = 2Λ/h
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êËÒ. 2. èË‚Â‰ÂÌËÂ ‡Ò˜ÂÚÌ˚ı ‰‡ÌÌ˚ı ̃ ‡ÒÚÓÚ˚ ÌÛÍÎÂ-
‡ˆËË ωn Í ÛÌË‚ÂÒ‡Î¸ÌÓÈ ÍË‚ÓÈ ‰Îfl ‡ÁÎË˜Ì˚ı ÁÌ‡-
˜ÂÌËÈ Ô‡‡ÏÂÚ‡ Á‡ÚÛı‡ÌËfl ÉËÎ¸·ÂÚ‡ α.
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ïÓ‰ÂÌÍÓ‚

ÔÂ‰ÒÚ‡‚ÎÂÌËÈ Ó ÔÂÂÒÚÓÈÍÂ ‚ÌÛÚÂÌÌÂÈ ÒÚÛÍ-
ÚÛ˚ ëÑÉ ‚ ÔÎ‡Ì‡Ì˚ı Ï‡„ÌËÚÌ˚ı ÔÓÎflı, ÔÓËÒ-
ıÓ‰fl˘Ëı Ò Û˜‡ÒÚËÂÏ ÉÅã. ëÚ‡ÚË˜ÂÒÍËÈ ÔÓÓ„ ‚ÓÁ-
ÌËÍÌÓ‚ÂÌËfl 360-„‡‰ÛÒÌ˚ı ÉÅã ‚ Ó·Î‡ÒÚË z ≈ 0
ëÑÉ, ÒÓ„Î‡ÒÌÓ [7, 8], ÌÂ‚ÂÎËÍ ÔÓ Ò‡‚ÌÂÌË˛ Ò ‡Ï-
ÔÎËÚÛ‰‡ÏË ‚‡˘‡˛˘Â„ÓÒfl ÔÓÎfl Hr/8M > 1, ÒÓÒÚ‡‚-
Îflfl ‚ÒÂ„Ó H/8M ~ aε (a – ÍÓÌÒÚ‡ÌÚ‡ ÔÓfl‰Í‡ Â‰ËÌË-
ˆ˚, ε � 1). èÓ˝ÚÓÏÛ ‰‡ÌÌ˚È ÔÓˆÂÒÒ ÌÂ ÏÓÊÂÚ
·˚Ú¸ ÓÚ‚ÂÚÒÚ‚ÂÌ Á‡ ÌÛÍÎÂ‡ˆË˛ ÉÅã ÔË ωn. ÅÓÎÂÂ
ÔËÂÏÎÂÏ˚Ï ÔÂ‰ÒÚ‡‚ÎflÂÚÒfl ‰Û„ÓÈ ÔÓˆÂÒÒ,
ÔÓËÒıÓ‰fl˘ËÈ ‚ ·ÓÎÂÂ ‚˚ÒÓÍËı ÔÓÎflı, ÔÂÔÂÌ‰Ë-
ÍÛÎflÌ˚ı ÔÎÓÒÍÓÒÚË ëÑÉ, ˜ÂÂÁ ÌÛÍÎÂ‡ˆË˛ ÉÅã
Û Ó‰ÌÓÈ ËÁ ÔÓ‚ÂıÌÓÒÚÂÈ ÔÎÂÌÍË [13].

Ç [13] ÒÓÓÚ‚ÂÚÒÚ‚Û˛˘ÂÂ ÔÓÎÂ ÌÛÍÎÂ‡ˆËË ·˚ÎÓ
ÓˆÂÌÂÌÓ ‚‡Ë‡ˆËÓÌÌ˚Ï ÏÂÚÓ‰ÓÏ Ò ÚÓ˜ÌÓÒÚ¸˛ ‰Ó
“·ÓÎ¸¯Ó„Ó ÎÓ„‡ËÙÏ‡” ~lnε, ˜ÚÓ ÓÍ‡Á˚‚‡ÂÚÒfl ÌÂ-
‰ÓÒÚ‡ÚÓ˜Ì˚Ï ‰Îfl ˆÂÎÂÈ Ì‡ÒÚÓfl˘ÂÈ ‡·ÓÚ˚ Ë ÚÂ-
·ÛÂÚ ÛÚÓ˜ÌÂÌËfl. èÓÔ‡‚Í‡ Í ÙÛÌÍˆËÓÌ‡ÎÛ ˝ÌÂ-
„ËË, ÓÚ‚Â˜‡˛˘Â„Ó Ô‡‚ÓÈ ˜‡ÒÚË Û‡‚ÌÂÌËfl (1.2),
Á‡ Ò˜ÂÚ ‚ÓÁÏÛ˘ÂÌËfl δψ(z) ÌÂÂÎÂ‚ÒÍÓÈ ÍÓÌÙË„Û‡-
ˆËË ψ0 = π/2 ËÏÂÂÚ ‚Ë‰

(6)

èÓÎ‡„‡fl, ˜ÚÓ ÉÅã Á‡ÓÊ‰‡ÂÚÒfl Û ÌËÊÌÂÈ ÔÓ-
‚ÂıÌÓÒÚË ÔÎÂÌÍË z = –1, ‚˚·Ë‡ÂÏ ÔÓ·ÌÛ˛
ÙÛÌÍˆË˛ ‚ ÔÂÊÌÂÏ ‚Ë‰Â [13] – δψ = Nexp[–(1 +
+ z)2/(2b2)], „‰Â b – ‚‡Ë‡ˆËÓÌÌ˚È Ô‡‡ÏÂÚ. Ç ËÌ-
ÚÂ„‡ÎÂ (6) ‚ ÒËÎÛ ·˚ÒÚÓ„Ó Û·˚‚‡ÌËfl δψ(z) ÏÓÊ-
ÌÓ ‡Ò¯ËËÚ¸ ‚ÂıÌËÈ ÔÂ‰ÂÎ ‰Ó ·ÂÒÍÓÌÂ˜ÌÓÒÚË Ë
‚·ÎËÁË z0 = –1 ‚ÓÒÔÓÎ¸ÁÓ‚‡Ú¸Òfl ‡ÁÎÓÊÂÌËÂÏ

 =  + …. ÑÎfl Ó·Î‡ÒÚË –1 < z < ∞

ËÏÂÂÏ ÌÓÏËÓ‚Ó˜Ì˚È ÏÌÓÊËÚÂÎ¸ N = (2/(bπ1/2))1/2.
ÇÁflÚËÂ Ú‡·ÎË˜Ì˚ı ËÌÚÂ„‡ÎÓ‚ ‚ (6) ‰‡ÂÚ:

(7)

„‰Â γE = 0.577…. åËÌËÏËÁ‡ˆËfl ˝ÚÓ„Ó ‚˚‡ÊÂÌËfl
ÔÓ b ‰‡ÂÚ Ò ÚÓ˜ÌÓÒÚ¸˛ ‰Ó ε2 : b ≈ 21/2ε(1 +
+ ε/(4(2π)1/2)). èÓÒÎÂ ÔÓ‰ÒÚ‡ÌÓ‚ÍË Ì‡È‰ÂÌÌÓ„Ó ‚˚-
‡ÊÂÌËfl ‚ (7) ËÁ ÛÒÎÓ‚Ëfl δE = 0 ÔÓÎÛ˜‡ÂÏ, ÓÔÛÒÍ‡fl
‚ÍÎ‡‰˚ ~ε2, ‚˚‡ÊÂÌËÂ

(8)

íÂÔÂ¸ Ó‰ÌÓÏÂÌÛ˛ ÙÓÏÛÎÛ (2) ‰Îfl ÍËÚË˜Â-
ÒÍÓÈ ̃ ‡ÒÚÓÚ˚ ÏÓÊÌÓ ÔÓÔ˚Ú‡Ú¸Òfl Ó·Ó·˘ËÚ¸ Ì‡ ÒÎÛ-
˜‡È Á‡ÓÊ‰ÂÌËfl ÉÅã ‚ ëÑÉ ÒÎÂ‰Û˛˘ËÏ Ó·‡ÁÓÏ

(9)

„‰Â ˝ÙÙÂÍÚË‚ÌÓÂ ÔÓÎÂ Á‡ÓÊ‰ÂÌËfl ÉÅã Hef(ε) =
= Hcrit(ε) + const. äÓÌÒÚ‡ÌÚ‡ ‚ ˝ÚÓÏ ‚˚‡ÊÂÌËË fl‚-

δE = dzδψ z( ) ε2 d2

dz2
-------– Hr 1– z( )arth+ + δψ z( ).

1–

1

∫

z( )arth
1
2
--- 1 z+

2
-----------ln

1 z+
4

-----------

δE ε2/2b2 Hr 1 +–+=

+ γ E– 4 2ln– 2 bln+( )/4 b/ 4 π( ),+

Hcrit ε( ) 1.41 εln
2

--------–
9ε

16 2π
-----------------.–=

ωn ε( ) α
1 α2+
--------------- Hr Hef ε( )–( ),=

ÎflÂÚÒfl ÔÓ‰„ÓÌÓ˜Ì˚Ï Ô‡‡ÏÂÚÓÏ, ÌÂÓ·ıÓ‰ËÏ˚Ï ‚
Ò‚flÁË Ò ÚÂÏ, ˜ÚÓ (8) ÔÓÎÛ˜ÂÌÓ ‚ ˜ËÒÚÓ ÒÚ‡ÚË˜ÂÒÍÓÏ
ÔË·ÎËÊÂÌËË, ÔÂ‰ÔÓÎ‡„‡˛˘ÂÏ ÔÂÔÂÌ‰ËÍÛÎfl-
ÌÓÒÚ¸ ‚ÌÂ¯ÌÂ„Ó ÔÓÎfl ÔÎÓÒÍÓÒÚË CÑÉ Ë ÌÂ Û˜ËÚ˚-
‚‡˛˘ÂÏ ÓÚÒÚ‡‚‡ÌËfl ÂÂ ÒÚÛÍÚÛ˚ ÓÚ ‚‡˘‡˛˘Â-
„ÓÒfl ÔÓÎfl, ˜ÚÓ ËÏÂÂÚ ÏÂÒÚÓ ‚ ‰ËÌ‡ÏË˜ÂÒÍÓÏ ÒÎÛ-
˜‡Â. éÚÏÂÚËÏ Ú‡ÍÊÂ, ˜ÚÓ ÔÓÎÛ˝ÏÔËË˜ÂÒÍ‡fl ÔÓ
Ò‚ÓÂÏÛ ı‡‡ÍÚÂÛ ÙÓÏÛÎ‡ (9) ÒÔ‡‚Â‰ÎË‚‡ ÚÓÎ¸-
ÍÓ ‰Îfl ÏÓÌÓÚÓÌÌ˚ı Á‡‚ËÒËÏÓÒÚÂÈ ωn(ε) ÚËÔ‡ ÌËÊ-
ÌÂÈ ÍË‚ÓÈ Ì‡ ËÒ. 1. äË‚‡fl, ÔÓÎÛ˜‡˛˘‡flÒfl ÔË
const = –1, Í‡Í ‚Ë‰ÌÓ ËÁ ËÒ. 2, Û‰Ó‚ÎÂÚ‚ÓËÚÂÎ¸ÌÓ
ÓÔËÒ˚‚‡ÂÚ ‡Ò˜ÂÚÌ˚Â ‰‡ÌÌ˚Â. 

4. é·ÒÛÊ‰ÂÌËÂ Ë Á‡ÍÎ˛˜ÂÌËÂ

ê‡ÒÒÏÓÚÂÌÌ˚È ‚ Ì‡ÒÚÓfl˘ÂÈ ‡·ÓÚÂ ÏÂı‡ÌËÁÏ
‰ÂÈÙ‡ ëÑÉ ÔÓ ÒÛ˘ÂÒÚ‚Û ÚÓÚ ÊÂ, ˜ÚÓ Ë ‰Îfl Ó‰ÌÓ-
ÏÂÌ˚ı ÑÉ [5]: Û‚ÎÂ˜ÂÌËÂ ÒÔËÌÓ‚, ÎÓÍ‡ÎËÁÓ‚‡ÌÌ˚ı
‚ÌÛÚË ëÑÉ, ‚‡˘‡˛˘ËÏÒfl ‚ ÔÎÓÒÍÓÒÚË ÔÎÂÌÍË
Ï‡„ÌËÚÌ˚Ï ÔÓÎÂÏ. é‰Ì‡ÍÓ Ó„‡ÌË˜ÂÌËÂ ÒÚ‡ˆËÓ-
Ì‡ÌÓ„Ó ÔÓ‰‚ËÊÂÌËfl ëÑÉ Ò ÔÓ‚˚¯ÂÌËÂÏ ˜‡ÒÚÓ-
Ú˚ ‚‡˘ÂÌËfl ‚ÓÁÌËÍ‡ÂÚ ‚ÒÎÂ‰ÒÚ‚ËÂ Á‡ÓÊ‰ÂÌËfl
360-„‡‰ÛÒÌ˚ı ÉÅã, ‡ ÌÂ ÔÂÂıÓ‰‡ ‚ ÔÂˆÂÒÒËÓÌ-
Ì˚È ÂÊËÏ, Í‡Í ‚ Ó‰ÌÓÏÂÌÓÏ ÒÎÛ˜‡Â.

éÒÌÓ‚Ì˚Â ÂÁÛÎ¸Ú‡Ú˚ ‡·ÓÚ˚ ÔÂ‰ÒÚ‡‚ÎÂÌ˚
Ì‡ ËÒ. 1 ÔÓÒÚÓÂÌÌ˚ÏË ‚ ÂÁÛÎ¸Ú‡ÚÂ ˜ËÒÎÂÌÌ˚ı
‡Ò˜ÂÚÓ‚ Á‡‚ËÒËÏÓÒÚflÏË ˜‡ÒÚÓÚ˚ ωn, ÔË ÍÓÚÓÓÈ
ÔÓËÒıÓ‰ËÚ Ó·‡ÁÓ‚‡ÌËÂ ÔÂ‚ÓÈ ÉÅã, ÓÚ ε – ÓÚÌÓ-
¯ÂÌËfl ¯ËËÌ˚ ÉÅã Í ÚÓÎ˘ËÌÂ ÔÎÂÌÍË (ÍËÚË˜Â-
ÒÍË ‚‡ÊÌÓ„Ó ‚ ÚÂÓËË ëÑÉ Ô‡‡ÏÂÚ‡) ÔË ÌÂ-
ÒÍÓÎ¸ÍËı ÁÌ‡˜ÂÌËflı ‡ÏÔÎËÚÛ‰ ‚‡˘‡˛˘Â„ÓÒfl ÔÓ-
Îfl Ë Ô‡‡ÏÂÚÓ‚ Á‡ÚÛı‡ÌËfl. ó‡ÒÚÓÚ˚ ÌÛÍÎÂ‡ˆËË
ÉÅã ‚Ó ‚‡˘‡˛˘ÂÏÒfl ÔÓÎÂ ÎÂÊ‡Ú ÌËÊÂ ˜‡ÒÚÓÚ,
Ó„‡ÌË˜Ë‚‡˛˘Ëı ÒÚ‡ˆËÓÌ‡Ì˚È ÂÊËÏ ‚ Ó‰ÌÓ-
ÏÂÌÓÏ ÒÎÛ˜‡Â [5]; ÔÂÂıÓ‰ Í Ó‰ÌÓÏÂÌÓÏÛ ÔÓ‚Â-
‰ÂÌË˛ Ì‡·Î˛‰‡ÂÚÒfl ‚ Ó·Î‡ÒÚË ε > 1.

Ç ÒÎÛ˜‡Â ÌÂÏÓÌÓÚÓÌÌ˚ı Á‡‚ËÒËÏÓÒÚÂÈ ωn(ε)
ÔÓÔ˚ÚÍ‡ ÚÂÓÂÚË˜ÂÒÍÓÈ ËÌÚÂÔÂÚ‡ˆËË ÒÚ‡ÎÍË-
‚‡ÂÚÒfl Ò ÚÛ‰ÌÓÒÚflÏË, ÔÓÒÍÓÎ¸ÍÛ, Í‡Í ÔÓÍ‡Á˚‚‡-
˛Ú Ì‡·Î˛‰ÂÌËfl Á‡ ÂÁÛÎ¸Ú‡Ú‡ÏË ˜ËÒÎÂÌÌ˚ı ‡Ò-
˜ÂÚÓ‚, Ì‡ „‡ÌËˆÂ ÒÚ‡ˆËÓÌ‡ÌÓ„Ó ÂÊËÏ‡ ‰‚ËÊÂ-
ÌËfl ËÏÂÂÚ ÏÂÒÚÓ ÏÌÓÊÂÒÚ‚ÂÌÌÓÂ ÓÊ‰ÂÌËÂ ÉÅã.
èË ÏÓÌÓÚÓÌÌ˚ı Á‡‚ËÒËÏÓÒÚflı ωn(ε) (‚ Ó·Î‡ÒÚË
ÛÏÂÂÌÌ˚ı ÁÌ‡˜ÂÌËÈ ‡ÏÔÎËÚÛ‰ ‚‡˘‡˛˘Â„ÓÒfl
ÔÓÎfl) ‚ ‡·ÓÚÂ ÔÓÍ‡Á‡ÌÓ (ÒÏ. ËÒ. 2), ˜ÚÓ ÓÒÌÓ‚Ì‡fl
Á‡‚ËÒËÏÓÒÚ¸ ωn(ε) ÓÚ Ô‡‡ÏÂÚ‡ Á‡ÚÛı‡ÌËfl ÒÓ‚Ô‡-
‰‡ÂÚ Ò ËÏÂ˛˘ÂÈ ÏÂÒÚÓ ‚ Ó‰ÌÓÏÂÌÓÏ ÒÎÛ˜‡Â [5].
ÑÎfl ̋ ÚÓ„Ó ÊÂ ‰Ë‡Ô‡ÁÓÌ‡ ‡ÏÔÎËÚÛ‰ ÔÓÎfl ÔÂ‰ÎÓÊÂ-
Ì‡ ÔÓÎÛ˝ÏÔËË˜ÂÒÍ‡fl ÙÓÏÛÎ‡ (9), ÓÔËÒ˚‚‡˛˘‡fl
Á‡‚ËÒËÏÓÒÚ¸ ωn(ε) ‚ ‰Ë‡Ô‡ÁÓÌÂ 0.1 < ε < 1.

èË‚Â‰ÂÏ ‚ Á‡ÍÎ˛˜ÂÌËÂ ÓˆÂÌÍË Ô‡‡ÏÂÚÓ‚
‰ÂÈÙ‡ ëÑÉ ‚ ÙÂËÚ-„‡Ì‡ÚÓ‚ÓÈ ÔÎÂÌÍÂ Ò 4πM ~
~ 100 ÉÒ, γ ~ 107 ‡‰/Ò, α ~ 0.2, ∆ ~ 5 × 10–6 ÒÏ, ε =
= 2Λ/h > 0.1, Hr/8M = 2. Ç ˝ÚËı ÛÒÎÓ‚Ëflı Hr ~ 120 ù
Ë, ÒÓ„Î‡ÒÌÓ (2), ωc ~ 8 × 108 ‡‰/c. àÁ ‰‡ÌÌ˚ı ËÒ. 1
ÒÎÂ‰ÛÂÚ, ˜ÚÓ ωn ‚ Á‡‚ËÒËÏÓÒÚË ÓÚ ε ÒÓÒÚ‡‚ÎflÂÚ ÌÂ-
ÒÍÓÎ¸ÍÓ ‰ÂÒflÚ˚ı ÓÚ ωc. å‡ÍÒËÏ‡Î¸Ì‡fl ÒÍÓÓÒÚ¸



îàáàäÄ åÖíÄããéÇ à åÖíÄããéÇÖÑÖçàÖ      ÚÓÏ 106      ‹ 6      2008

ÑêÖâî ëäêìóÖççéâ ÑéåÖççéâ ÉêÄçàñõ 567

ÑÉ –  = ωc∆/α ~ 4 × 104 ÒÏ/c, Ú‡Í ˜ÚÓ ‰Îfl ëÑÉ

 ÔÓfl‰Í‡ ÌÂÒÍÓÎ¸ÍËı ‰ÂÒflÚ˚ı ÓÚ . ëÎÂ‰ÛÂÚ
Û˜ÂÒÚ¸, Ó‰Ì‡ÍÓ, ˜ÚÓ Ì‡ ÍËÚË˜ÂÒÍÛ˛ ˜‡ÒÚÓÚÛ (Ë
ÒÍÓÓÒÚ¸) ÒÛ˘ÂÒÚ‚ÛÂÚ Â˘Â Ó„‡ÌË˜ÂÌËÂ ÒÌËÁÛ ËÁ-Á‡
ÔËÒÛÚÒÚ‚Ëfl ÔÓÎfl ÍÓ˝ˆËÚË‚ÌÓÒÚË ÑÉ – H0, ÍÓÚÓ-
ÓÂ ‚ ÛÍ‡Á‡ÌÌ˚ı Ï‡ÚÂË‡Î‡ı ≥0.1 ù. èÓ‰ ‰ÂÈÒÚ‚ËÂÏ
ÔÓÎfl Hz, ÔÂÔÂÌ‰ËÍÛÎflÌÓ„Ó ÔÎÓÒÍÓÒÚË ÔÎÂÌÍË,
‰‚ËÊÂÌËÂ ëÑÉ ÒÓ ÒÍÓÓÒÚ¸˛  = γ∆Hz/α ÔÓËÒıÓ-
‰ËÚ, ÂÒÎË Hz > H0. éÚÒ˛‰‡ Ì‡ ˜‡ÒÚÓÚÛ ‚‡˘‡˛˘Â„Ó-
Òfl ÔÓÎfl Ì‡Î‡„‡ÂÚÒfl ÚÂ·Ó‚‡ÌËÂ ω > ω0 = γH0.
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